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XII. OSZTALY

1. feladat. Adottak az a, b és ¢ pdronként kiilonb6z6 szigorian pozitiv
valés szamok. Szamitsd ki a kovetkezo hatarértéket:
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2. feladat. Adott a 9 elemii (A, +,-) gytiri. Igazold, hogy a kdvetkezd
allitasok ekvivalensek:

(a) Bérmely x € A\ {0} esetén léteznek az a € {—1,0,1} és b € {—1,1}
szédmok 1gy, hogy =2 4+ ax + b = 0.

(b) (A,+,-) test.

3. feladat. Az n elemli G véges csoport semleges eleme e. Hatdrozd
meg az Osszes olyan f : G — N* fliggvényt, amely egyidejiileg teljesiti a
kovetkezo két feltételt:

(a) f(x) =1 akkor és csakis akkor, ha x = e;

(b) f(zF) = (f‘](c(;:)k), az n szam barmely k természetes szam osztdja
X )
esetén, ahol (r,s) az r és s természetes szamok legnagyobb kozos
osztoja.
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4. feladat. Adott az f : [0,1] — R derivédlhaté fiiggvény tugy, hogy
f(0)=f(1)=0¢és |f(x)] <1, barmely = € [0, 1] esetén. Igazold, hogy:
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Munkaidé 4 ora.

Minden feladatra 7 pont szerezhetd.
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